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Di dalam tesis ini didefinisikan pemetaan-pemetaan terkait semi-inner pro-
duk atas (-,-), dan semi-inner produk atas bawah (-, ), serta pemetaan-pemetaan
terkait semi-inner produk Lumer [-,-] yang membangun suatu norma pada ruang
bernorma real. Berdasarkan definisi, diperoleh sifat monoton dan terbatas pada
pemetaan-pemetaan tersebut. Selanjutnya dibahas penyempurnaan pada ketaksama-
an Schwarz dan diaplikasikan untuk mengkarakterisasi ortogonal Birkhoff dengan
pemetaan terkait semi-inner produk dan juga untuk karakterisasi pendekatan ter-
baik.
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In this final project we introduce mappings associated with the upper semi-
inner product (-, -),, lower semi-inner product (-, -), and Lumer semi-inner product
[-,-] which generate the norm on a real normed spaces. According to this defini-
tion, we establish properties of monotonicity and boundedness of these mappings.
Furthermore, we give a refinement of the Schwarz inequality, applications to the
Birkhoff orthogonality and to the characterization of best approximants.
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